Lista 2

(poziom rozszerzony)

Zad. 1 (3 pkt.) Wyznacz wszystkie punkty kratowe nalezace do wykresu funkcji f okreslonej wzorem
f(x)=(-3x+41)/( x—13), dla x #13.

Uwaga: W kartezjanskim uktadzie wspoétrzednych punktem kratowym nazywamy punkt, ktérego obie
wspotrzedne sg liczbami catkowitymi.

Zad. 2 (3 pkt.) Oblicz a***, jezeli a = (logys 2) - log2 25 oraz b = 3 (log7 6) : (log7 8).
Zad. 3 (3 pkt.) Oblicz granice ciggu an = /57" + 27,

Zad. 4 (3 pkt.) Udowodnij, ze suma szesciandw trzech kolejnych liczb catkowitych niepodzielnych przez 4
jest liczbg podzielng przez 36.

Zad. 5 (4 pkt.) Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktérych funkcja kwadratowa

f(x)=mx?+(m-1)x + 1-2m, dla x € R, ma doktadnie dwa miejsca zerowe réznigce sie o wartos¢ réwng
1.

Zad. 6 (4 pkt.) Wyznacz wzér na n-ty wyraz nieskoriczonego malejacego ciggu geometrycznego (an),
okreslonego dla dowolnej liczby naturalnej n 2 1, jezeli suma wszystkich wyrazéw tego ciggu o numerach
parzystych wynosi 6 oraz (as + as) : a3 =29 : 25.

Zad. 7 (4 pkt.) Jaka jest najmniejsza wartos¢ funkcji f okreslonej wzorem
flx)=x*+0,5-(2x+1)*,dlax € R.

Zad. 8 (4 pkt.) Miejscowosci A, B, C tworzg na mapie tréjkat prostokatny, w ktérym przyprostokatna |AB|=
15km oraz przyprostokatna |AC|=20km. Piotr wyruszyt z miejscowosci A do C o godzinie 11:00 i
maszerowat z predkoscig 4 km/h. O tej samej godzinie z miejscowosci B do A wyruszyt Pawet i szedt z
predkoscig 2 km/h. Wyznacz godzine, o ktérej odlegtos¢ miedzy Pawtem i Piotrem bedzie najmniejsza.



